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Nagra ovningar till den 14 februari 2006 fér Diskret matematik F3 Flspec.
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. Visa att om N &r en uppriknelig méngd sa dr ocksa N x N en uppriknelig méngd.

Visa att om méngderna Ay, As, ..., Ag, ... 4r en uppriknelig samling upprikneliga méngder
sa utgor ocksa méngden av element 1 unionen av dessa méngder en uppriknelig mingd.

Visa att méngden av alla éndliga delméngder till de naturliga talen utgér en uppriknelig
méngd.

Visa att de komplexa talen och de reella talen har samma kardinalitet.

Visa att hur man &n véljer 101 tal bland talen 1,2,3,...,200 sa finnas alltid tva tal bland
dessa 101 sadana att det ett av de tva talen delar det andra talet.

Visa att om fem punkter viljs pa mafa i en liksidig triangel med sidan ett sa kommer minst
tva av punkterna att ha ett inbordes avstand pa hogst 0.5.

Visa att om sju hela tal viljs pa mafa, sa kommer det finns tva tal bland dessa sju tal sadana
att antingen dr deras summa eller deras differens delbar med 10.

Fyra pojkar och fem flickor fran en klass med 12 flickor och 13 pojkar skola stélla sig pa ett
led. Hur manga mojliga led finns.

Under gymnastiken skall sju av de 13 pojkarna stélla sig pa ett led och mellan pojkarna
skall placeras 12 bollar. Pa hur manga olika sétt kan de se ut om dels bollarna ser olika ut
respektive bollarna ser likadana ut respektive fem av de tolvbollarna &r grona, bla, roda,
gula och svarta samt de ovriga sju oskiljaktigt vita?

Ur en urna med vita bollar, réda bollar, gréna bollar och innehallande lappar med siffrorna
1, 2 och 3 drages objekt 12 ganger med aterlaggning.

(a) Hur manga olika dragsekvenser kan astadkommas?

(b) Hur manga olika sampel kan erhallas?

Bestam antalet heltalslosningar till ekvationenerna
(a) 21+ 22+ x3 + x4 = 20, om vi kréva x; > 0 for i = 1,2,3,4.
(b) 1 + 2 + x5 + x4 = 20, om vi krdva x; > 1 for i = 1,2,3, 4.
(¢) x1 + x2 + 23 + x4 < 20, om vi kréiva x; > 0 for i = 1,2, 3,4.

Lat ¢ = (1324)(567) och v = (1 32)(45)(6 7). Bestdm en permutation = pa méngden
{1,2,3,...,7} sddan att
pryp ™ =y,

Bestédm en permutation ¢ pa méngden {1,2,3,...,7} som har ordning 10. Hur méanga olika
mojligheter finns det att svara rétt pa denna fraga?

Vilka &r den storsta ordning en permutation pa méngden {1,2,3,...,10} kan ha?

Och sa vidare i all odndlighet....



