Kontrollskrivning 5, fredagen 13 augusti. Envariabel Analys
Varje uppgift bedéms med maximalt 3 podng. Skriv pa detta blad.

1. Bestam Taylorpolynomet av grad 2 kring xg = 3, till xv/z + 1.

2. Berakna, t ex med hjalp av Maclaurinutveckling, gransvardet
e’ —cosr —sinw

lim
x—0 ,1'2

3. Anvéand Maclaurinpolynomet av grad 2 till g(z) = exp® for att
berdkna ett ndrmevéarde till \/e (= g(1/2)). Visa att ndrmevardet har
ett fel som till absolutbeloppet ar mindre an 0.1

Namn och personnummer.



FACIT till Kontrollskrivning 5, fredagen 13 augusti. Envariabel Analys

Uppgift 1. Vi Taylorutvecklar v/x + 1 av grad 1, omkring z = 3:
1
=Vit+l, f@)=——.
Taylorpolynomet blir f(z) = 2+ 1(z —3) + O(2). Funktionen g(z) = x
utvecklad omkring x = 3 dr 3+ 1-(z—3). Taylorpolynomet till z+/x + 1
omkring punkten x = 3 torde da bli

(3+ (@~ )2+ 4z~ ) +0(2)

3 1 ,
:6+Z(x—3)+2(x—3)+1(x—3) + O(2)

11 1
=6 + Z(:p —3) + Z(m -3+ 0(2).
Uppgift 2. V innsatter MacLauringpolynomen i det sokta uttrycket

och far att namnaren blir
x?n x2n+1
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n>0 n>0

Summerad upp ser detta ut som
2 3 6 27

T T T

Det foljer nu att den sokta gransen blir 1.

Uppgift 3. MacLaurinpolynomet av grad tva till g(z) = exp(z) ar
1+z+ %xQ. Ett narmevarde till |/exp blir
(1) . 1 n 11 13
exp(=) = — - =—
P 27217 8
Felet i ndrmeviérdet ar 5(3)* + 4;(3)* + - - - +. Vi vill estimera detta
fel. Vi har
11, 1,1,
50 Ty
14,1 1.1 1.1

:(5)3(5 + 5(5) T (5)2 +)
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