KTH Matematik

Kontrollskrivning nr 2 i SF1626 for CDEPR & CMATD
méndagen den 17 maj 2010, kI 15.15-16.15

Version vinster.
BETA Mathematics Handbook ér tillatet hjdlpmedel vid tentamina och kontrollskrivningar.

Varje uppgift podngsdttas med maximalt 3 podng

Kontrollskrivning 2 svarar mot uppgift 2 pa tentamen. Den som fdr minst 5 podng pd denna
kontrollskrivning far automatiskt 3 podng pa tentamensuppgift 2 som dd inte behover [osas.
Den som fdr minst 7 podng pd denna kontrollskrivning far automatiskt 4 podng pd tentamens
uppgift 2 som dd inte ska losas..

For att undvika podngs avdrag sd skall samtliga behandlade uppgifter forse med utforlig
losning och motivering

Skrivningen skall ldmnas tillbaka till din lektions lirare med dina losningsforslag

1. Bestdm det minsta vérdet av f(x,y)=x"+y* d& (x,y)ligger pa ellipsen4x’ +y*> = 4

2. Beridkna volymen av den kropp som har botten arean D = {(x,y): x4y <3, x20, y> 0}

och hojdenz = /x> +y° .

3. Berdkna J”zdxdydz , d& K #r den del av enhetsklotet x* +y* +z*> <1, som ligger inom en
K

kon med spets i origo. Konens halva toppvinkel =% och den har den positiva z —axeln som

axel.
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Kontrollskrivning nr 2 i SF1626 for CDEPR & CMATD
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Version hoger.
BETA Mathematics Handbook ér tillatet hjdlpmedel vid tentamina och kontrollskrivningar.

Varje uppgift podngsdttas med maximalt 3 podng

Kontrollskrivning 2 svarar mot uppgift 2 pa tentamen. Den som fdr minst 5 podng pd denna
kontrollskrivning far automatiskt 3 podng pa tentamensuppgift 2 som dd inte behover losas.
Den som fdr minst 7 podng pd denna kontrollskrivning far automatiskt 4 podng pd tentamens
uppgift 2 som dd inte ska losas..

For att undvika podngs avdrag sd skall samtliga behandlade uppgifter forse med utforlig
losning och motivering

Skrivningen skall ldmnas tillbaka till din lektions lirare med dina losningsforslag

1. Bestdm det storsta virdet av f(x,y)=x>+y* da (x,y)ligger pa ellipsenx’ + 4y’ = 4

2. Beridkna volymen av den kropp som har botten arean D = {(x, y): X4y <2, x20, y2 0}

och hojdenz = /x> +y° .

3. Beridkna J”zdxdydz , d& K #r den del av enhetsklotet x> +y* +z> <1, som ligger inom en
K

kon med spets i origo. Konens halva toppvinkel =% och den har den positiva z —axeln som

axel.



Losningsforslag
Vinster

2
1. Visoker (avstdndet fran origo till ellipsen)” . Ellipsen 4x” +y> =4 < x° + (%) =1 har

halvaxlarna 1 och 2. Dvs minsta avstindet fran origo till ellipsen=1

Svar 1ip f(x,y=1
4x*+y* =4

2..Volymen av kroppen ges av

— — 2| 3
” ,—x2+y2dxdy=[x—rc059, dxdy—rdrd@}: J- [J-rz dl’]d@zgx/g.
D

y=rsinf ozol 2o

3. [l zdxdydz =
K

x=rsin@ cos ¢

y=rsin@sin @ ,:>dxdydz=r2 sin OdrdOd¢

z=rcosf -
D—Q={(r,,0):0<r<1,0<0<7/6,0<¢<2r

/6 1

2n ml6 1 .2, TFOT 4 2 2

=[do | sin@cos@d@jrr2 dr=27{8m29] [r“} :n(sm(”)) ,:ﬂ(lj "
0 0 0 0 o

Hoger
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1. Vi soker (avstandet fran origo till ellipsen)”. Ellipsen x> + 4y’ =4 < y* + (g) =1 har
halvaxlarna 1 och 2. Dvs storsta avstandet frén origo till ellipsen=2

Svar ax f(x,y=2=4

)cz+4y2 =4

2. Volymen av kroppen ges av

— — 2| V2
ijdxdy =[x = reosd, dxdy= rdrd@}: J l: J r’ dr:ld9= %\/5
D

y=rsinf S

3. [l zdxdydz =
K
x=rsin@ cos @
y=rsin@sin @ ,:>d)cafya?z=r2 sinOdrdfde |

z=rcos@
D—Q={(r,0,0):0<r<1,0<0<1/3,050<21

/3 1
2 m/3 1 .2, TVT 4 2 2
=[d sin@cos0do rr2 dr=2m M LA sin r .=E ﬁ =3l
J do | ] : ;
0
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