Tillstand som kommunicerar har samma period

Bevis: Vi later d, och d. vara perioderna for i och j. Vi skall alltsa visa att d, = d. om ¢
och j kommunicerar. Perioden for ett tillstand dr som bekant storsta gemensamma faktor i de
"utflyktslangder” som man kan gora fran tillstandet.
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Att ¢ och j kommunicerar (dvs i < j) innebér att det finns tal r och s sa att p(r) > 0 och pjj > 0.
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Detta betyder att ngrs) > pg)pﬁ) > 0 enligt Chapman-Kolmogorovs sats. Alltsa ar r 4+ s en

mojlig "utflyktslingd” fran i. Detta innebér att perioden d, for i maste dela r + s (perioden maste
ju dela alla "utflyktslangder” dvs speciellt r + s).
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Om vi nu tittar pa p;; > P;;'p;j pj;; sa ser man att om p,.° > 0 sa maste p;; > 0.

Om alltsa n ér en utflyktslingd for j maste alltsa d, dela r + s + n. Vi sdg ovan att d, delar
r + s och alltsa maste d, dela ett sadant n. Denna 6verliggning visar alltsa att d, maste dela alla
utflyktslangder for j.

De overhuvudtaget tankbara utflyktslingderna for j &r dj, 2dj, 3dj -+ dar dj ar perioden for j.
Vissa av dessa ar kanske inte mojliga utflyktslingder for j, men lat de verkliga utflyktslangderna
vara kldj7 kzdj, k3dj, -+ Dessa heltal k,, k,, k5, - - - kan inte ha nagon gemensam faktor annat an 1
eftersom d ar storsta gemensamma faktor av dessa tédnkbara utflyktslingder k; dj, dej, k3dj, e

Vi vet alltsa att pgl;ldj),pgl;gdj),pg-];ij), -+ alla & > 0, men da vet vi att d, delar alla dessa tal

k‘ldj,kzdj,krgdj, ---. Eftersom k, ky, k;,--- saknade gemensamma faktorer (annat &n 1) maste
alltsa d, dela dj. Pa samma sétt inser man (byt ¢ och j i ovanstaende resonemang) att dj maste

dela d,. Alltsa ar d, = dj!



